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Limite di una funzione reale.

Definizione
Sia f(x) una funzione definita in un intervallo [a,b] e sia xo un punto dell’intervallo.

Diremo che la funzione f(x) , per x che tende a xo ha come limite | e scriveremo:

lim F(x)=1

¥ry

Yrxel, -

quando ¥& =0 esiste un intorno Iy del punto X, tale che %2 risulta che:

|Fx-i|<e
ovvero:
I-g<|f(x)|<i+s

Detto in parole semplici, quando piu la x si avvicina ad X, tanto piu la f(x) si avvicina al valore | e
sara compresatra {—£e {+£;

|
fix
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Quindi per verificare se un valore | € limite oppure no di una funzione, per x che tende ad Xo,
bisognera valutare se assegnato un valore [ positivo, esiste un intorno lo in modo tale che la f(x)

siacompresatra {—£ e {+&,

Esempio
Verificare che risulta;

litn x+5=7

¥—=1

Per provare cio dobbiamo far vedere che assegnato un [0, arbitrario e piccolo, esiste un intorno

di 2 in modo tale che T-e<lp+] <Tte

Quindi preso ¢ > Osi ha:

?—E{h+ﬂi?+£

e risolvendo le due banali disequazioni,

?—£{|x+5|:>?—£—5{x:‘>2—£=‘:x

x+3<T+e=r<-54+T+e=x<2+¢
si ha:
a—E<x<i2+ts

ovvero esiste un intorno del punto 2.

info@matematicagenerale.it



www.matematicagrnerale.it

Definizione di limite destro
Si definisce limite destro

lim f(x) =1

x—c*

se, per ogni intorno I, di |, € possibile trovare un intorno destro I di c, tale che
perogni x € I X, sia hache:

f(x) e I

Definizione di limite sinistro
lim f(x) =1
X—>C~

se, per ogni intorno I, di |, € possibile trovare un intorno sinistro I; di c, tale che
per ogni X e I < X, accade che:

f(x) e I

“Aritmetica” dei limiti

Consideriamo lim f (x) =1,e lim g(x) =1, dove c & numero reale, allora valgono le seguenti
X—C X—C

regole:

o limKf(x)=KI,

X—C

o lim[f(x)+g(¥)]=1,+,

o limf(x)*g(x) =1, *,

1

e lim L =— (Con I, diverso da zero)
xoc (X)),

e |im ) = L (Con I, diverso da zero)
e g(x) 1,
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